MATURZYSTO!

CZQ§C’ VII - réwnania i nier6wnosci logarytmiczne.

Rozwiaz je samodzielnie, a potem, jesli chcesz, poréwnaj wyniki.

l.log,16 =x
2.log,,32x

1
3.log,x= 2

1
4. logg XSE

5.log 64=3
1

6.log 8> —
g 5

7. log,(x+1))3
8. log, (2x-5)(—-4

2

9.log(3x+4)+log(x+8)=2
10. log(3x —91) —log(30 —x) =1
11. log,(x+1)+log,(x-1)<2

12. log, {2log, [1 + log, (1+log, x)]}%
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Przypomnij sobie i zapamig¢taj!

Definicj¢ logarytmu.

Wiasnosci logarytmow.

Co to jest dziedzina?

Jaki to logarytm dziesigtny?

Jak wyglada wykres 1 wlasnosci funkcji logarytmicznej?
Jak rozwiazujemy roOwnanie, a jak nierd6wnos¢
logarytmiczna? Kiedy zmieniamy znak nierdwnosci, a
kiedy nie?

Jak rozwiazujemy rdéwnania, a jak nierdwnosci
wyktadnicze?

Dziatania na potegach- WZORY!!

ROZWIAZANIA ZADAN
Zadanie 1
D — Dziedzina
log,16=x< 2" =16 D-xeR
2x — 24
x=4eD

Odp. Rozwiazaniem rOwnania jest x = 4




Zadanie 2

log,,32>x < log,,3>log,, 27"
3>27"
3>3%
123x/:3

1
x<—
3

Dziedzina
D:xeR

W | —

Po zestawieniu z dziedzina:

Odp. Rozwiazaniem nierdwnosci jest przedziat x € (— oo,—} .

Zadanie 3
1 !
logléx:—z<:>16 f=x
x:leD
2

Zal : x>0
D:xe(O,oo)

. : , . 1
Odp. Rozwiazaniem réwnania jest x = —




Zadanie 4

1
log, XSE

1

log, x < log, 92
x<3

velo

0.3

9

]

Zal : x>0
D:xe(O,oo)

N




Zestawienie wynikow:

0
X
Odp. Rozwiazaniem nierdwnosci jest x e (0,3].
Zadanie 5
log 64=3 Zal :x#1 i x)0
x* =64 D:xe(0,1)u(l,o)
=4
x=4eD ¢ >
( 1 X

Odp. Rozwigzaniem rownania jest x = 4




Zadanie 6

o 8>l zal :x#11 x)0
882 D:xe(0,1)u(l,o)

1

log 8 >log, x?

Q
d

Nierownos¢ rozwigzujemy w dwoch przypadkach (ze wzgledu na zmiang znaku):

1. 2.
xe (0,1) xe (l,oo)
1 1
log 8 >log, x? log 8>log x?
1 1
8 < x? 8> x2
1 1 1
x?>8 x? <642
1 1 x <64
x2 >642
x>64
& \\, l/ %\\, / ﬁ}
(
1 64 X | 64 \
xed
xe(l,64]

Odp. Rozwiazaniem nierownosci jest przedzial :  x € (1 , 64]




Zadanie 7

log,(x+1))3 Zal:x+1>0
log, (x +1))log, 2° x>-1
x+1)8
x)7
- -1
7
X e (7,oo)
D:xe (—1,
Zestawienie wynikow:

Odp.x e (7,




Zadanie 8

log](zx—5)<—4 zal :2x-5>0
2 2x>5/:2
I 1
log] (2x—5)<10g1 (_j x>2—
B 2\2 2
2x—5)2*
2x-5)16
2x)21/:2 &
1
x)10— 1
2_
2 2
g >
101 X
2
1
D:xe(2—,ooj
1 2
xe(lO—,oo]
2

Zestawienie wynikow:

Zadanie 9




log(3x+4)+log(x+8)=2 Zal:3x+4>01 x+8>0
log(3x +4)(x +8) =log10° 3x>-4/:3 x>-8
3x* +24x +4x+32=100 x>
3x% +28x— 68 =0 31
A=b* —4ac x>—1§
A =28 —12(-68)
A=784+816
A =1600
JA =40 >
O
—bh—JA —28-40 1 g !
X = = =-11-¢D L .
2a 6 3 3
. = —b+/A _ —28+40 Cep
2a 1
D:xe(—l—,oo]
3
Odp. Rozwiazaniem rownania jest x = 2
Zadanie 10
log(3x—-91)—log(30—x)=1—> Zal:3x-91>0 i 30—-x>0
3x>91/:3 —x>=-30/-(-1)
x>30l x <30
3
0 —p
30 300 *
3
D:xed
U

Odp.Brak rozwiazania.

Zadanie 11




log,(x+1)+log,(x—-1)<2

log, (x +1)(x —=1) < log, 2°

(x—\EXx+\/§)SO

x:\/g lub x:—\/g

N

+

5 XZ)

>

xel-+5.45]

Zal :x+1>0 i x-1>0
x> -1 x>1
O

Zestawienie wynikow:

X e

[—\/g,\/g] I xe€ (l,oo)




.,

X
~5 1 J5
Odp. x < (1,5
Zadanie 12
1
log4{2 log, [1 +log,(1+log, x)]} = 5
Okreslam dziedzing
zatozenia:
x)0 | 1+log, x)0 1+log,(1+log, x))0 2log,[1+log,(1+log, x)])0/:2
log, x)—1 log,(1+1log, x))log, 2™ | log,[l+log,(1+log, x)])log, 3°
-1
log, x)log, 2 1+log2x)l 1+log, (1+log, x))1
x}l 2 log, (1+log, x))0
2 logzx)—% log, (1 +log, x)) log, 2°
4 I+log, x)1
log, x)log, 2 2 log, x)log, 2°
1 xyl
X)—
V2
V2
X)—
2




SIS
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2

1
2 >

D:xe(l,oo)

Rozwiazanie:

1
log4{2log3[1 + log2(1 + log, x)]}: 5

1
log4{2log3[1 + log2(1 +log, x)]}: log, 42
2log3[1+ log2(1+ log, x)]: 2/:2
log[l +log,(1+log, x)]=log, 3'
1+log,(1+log, x)=3
log,2(1+log2 x):2
log,(1+log, x)=log, 2
l+log,x=4
log, x=3
log, x =log, 2°
x=8€eD

Odp. Rozwiazaniem rownania jest x=8.







